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L Limit Kavrami |

Arsimet bir gemberin gevrasini ve sinidadi@ bolgenin alamin hesaplamaya galisirken kaselen gember Ozerinde olan dizgin

Twﬁf/vm

( r‘ :

=) &

Arsimet bu dizgun ¢okgenlerin kenar savisi arthkea gevresinin ve alamimin artslanm gézlemlemistie.

Buna gbre, yukandaki gibi n kenarl dozgon gokgenler, n'nin sonsuza yaklasan degerleri igin gembere déndsme yolunda
emin adimlar atar.

Burada anlatlmak istenen ve sizden sorgulamanizi istedigimiz durum bir degiskendeki kiclk va da biylk degisimlerin bir
sonug olusturmasidir. Iste bu yaklzsimin matematikieki anlami limit ile ifzde edilir.

Zonug olarak limit, sonsuz kiglk veya sonsuz boyik degerler igin bir yaklasim kavramidir.

Limit kavramimi su dmekle detaylandiralim.

10 metre uzakhkta kapisi agik bir eve gidip iceride birilerinin alup olmadi@in kontral etmek istivorsunuz. Her seferinde
bulundugunuz noktadan eve olan mesafenin yansi kadar yol almak zorunda oldugunuzu ddsindn. Yani ik molanizda 5
metre uzaktasimiz (bu noktadan igeriyi gdremiyorsunuz.). ikindi meolanizda 2,5 metre uzaktasiniz (bu noktadan igeriyi gore-
miyorsunuz.), 3. molada 1,25 metre uzaktasiniz (bu noktadan da iceriyi gdremediginizi disinan.). 3iz bu sekilde yolunuza
devam ederseniz highir zaman o evin kapisindan iceriye giremezsiniz. Ancak ¢ok ama gok yaklazabilirsiniz. Evin kapis sizin
limitiniz almustur ve o noktadan daha dreye gidemezsiniz. Ama en azindan kapidan iger baku@inizda evde birilerinin alup
almadi@in sdyleyvebilirsiniz.

It limit sizi evin kapsina miimikiin oldugu kadar yaklastirarak ovin iginde birilerinin olup olmadigin girmenize
yardimen alur, Limit, evin igine girmenizde ilgilenmez. Cok yakinda iken olaylan gielemiemaniz icin koo bir dizeni
vardir. Her zaman gartlar evin iginde olmaniza uygun olmayabilir ama bu limit icin bir sorun olugturmaz,



Azagdaki dik koordinat sisteminde y = filx) fonksivonunun
grafigi verilmistir.

1 v=fix)

—2

Buna gore,

limm fix} = lim f(x)— lim f{x)
w——3 =0 a5

ifadesinin degerini bulalim.

Ay

—2

Grafikte gdrildig0 gibi x degerleri artarak —3'e yaklasir-
ken flx) degerleri azalarak 3'e yvaklasugindan

limfix) = 3 bulunur.

K——3

Grafikte gorild0gl gibi « degerleri artarak ve azalarak 0'a
yaklasirken fix) degerleri —2'ye yaklasti@indan

lim flx)= lim fix} = lim f{x)=-2 bulunur.
E—Q" A= =D

Grafikie gorildigl gibi x degerleri artarak S'e yaklasirken
fix] degerleri —2'yve yaklastuZindan

lim f{x) ==2 bulunur.
E—¥E"

Bu durumda lim f{x) + lim fx)— [im fx)
-3 k=0 -5

=3+ [=2)—(=2} = 3 bulunur.

Agafidaki dik koordinat gigterninda y = flx) fonkaiyonu-

nun grafigl werilmigtir.
'Y

Buna gdre,
lim fix) + lim f{x)+ B fx)
- w3 KB
ifadesinin dageri kagtr?
-3 Bj-2 G)-1 oy o

Ej 1

Azafidaki dik koordinat sigterninda v = flx) fonkaiyonu-

nun grafigi werilmigtir.

~J+

y="x

Buna gore, x'in —4, 0, 4, 5 ve T apsieli noktalannda

var olan limitlerinin toplarm kagtur?
Ay-2 B c)o Dj1

1.B

E)2

2C
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Agafidaki dik koordinat siateminde y = fix) fonkaiyonu-
nun grafigi verilmigtir.

¥
? =f{x)
(R A—— y=
- &3 / X
-3 lw] 4
T
-2
Buna gore,
lim_fix)=0
H—=a

egitligini eaglayan a gergal sayilarmin garpinn kag-
tur?

A)-24 BI-16 C)-12 D)8 E) 24

Agafidaki dik koordinat siateminde y = fix) fonkaiyonu-
nun grafigi verilrigtir,

/ = o T "
-2
Buna gira, ¥ =fx)
lim _ {fofof) (x)
limitinin deferi kagtir?
A)2 Ei1 cjo 0y -1 E)-2

Gargel aayilar kimeei dzerinde tanimh bir f fonkaiyonu
igin,
lim fix)=2

W5

lim fix)=1

W5
agitlikleri varilmigtir.
Buna gore,
lim fl2e=1)+fB=x)
s g
limitinin degari kagtir?

1 3 5
Al— B = D2 E)—
1= ) I ) )5

Azgafudaki dik koordinat sisteminde y = fix) fonkaiyonu-
nun grafigi werilmigtir.
Ay

o

Buna gore,
L ()
limitinin degeri kagtr?
A2 B3 C)4 (1] E) @

Agzafedaki dik koordinat eisteminde gergel sayilardan
gargal gayilara tanimh y = f(x) fonkaiyonunun grafidi
warilrmigtir,

Ay

2

ol 1

s y = Hlx)

f fonkeiyonu yardimiyla g fonkeivonu her x; @ R igin
= li
olta) =1l + i _160)
Buna gore, gi1) dejeri kagtir?
A) =1 B)0D [« ] oz E}3

Gargel sayilardan gergsl aayilara tarmmh f{x) dojruasal
fonkaiyonu igin

fi-1) =4
fi2i =10
Buna gore,

lim fx)
B op

dafari kagtr?
A1z B) 13 G 14 D) 15 E} 16

4.C 5 A 8 C



® Limit - sdreklilik

g A 1. x 4
Grne i COE ? 4+ Bin E
lacothly s, im, —
— = z
 J1-cos’x
:I-'Tl-T limitinin degeri kagtir?
T I e A2  B)-/Z clo mYE B2
limitinin degerini bulunuz.
sindy + coste = 1 esitliginden
J1—cos™ = ysin’x = [sinx| glur.
) u"ll — cos’y it
lirn - = lim
E=x 5l K—n Ein
g %
limitine ulasilir. 2 "”"!M
x—or ain 2x
% — w0 ifadesi x agisinin 180° den biraz blyik oldugunu o
gisterdiginden x apis 3. bélgede olup sinx ifadesi negatiftir. limitinin degeri kagur?
3.2 2
lim |siru| I —sinx " A) 22 EIII—2 ci2 o)1 E_l?
p—n SIMX x—x" 50X
Bulunur.
3 lim cos’x — sin'x
x—a% coElx
limitinin degeri kagtr?
fim 2oosx — tanx
T K _ A2 Bj -1 Cjo o1 E) 2
*—T  5in—— 5inK
2
limitinin degerini bulunuz.
o T 1
ji _2Cos—tanx _ drosg-ngy 2= -3
s=ZE gin X ing I o 1_ .3
E 5 sin - —sin 3 ——
1B (mE) 2o N 1 ik
1-43 1-43 { i ] COEX
T Xl —
bulunur.

limitinin degeri kagtir?
A2 B)1 G)o o) -1 E} -2



1.  Agafidaki dik koordinat sisteminde v = f{x) paraboli ve
v = gix) dogrusu verilmigtir.

Asapidaki dik koordinat sisteminde v = f[x) parabold ve . 1
v = g[x] dogrusu verilmistir. ; 3
v 5
E 2/ N s
y=fix) ; X N
: y=ix) “y=glx
. ' B "
15 5 - | una gére,
i lim ﬂ
-2 ¥ =gl ! w=1 gis)
: limitinin degari kagtir?

Buna gore, A)—4  Bj-2 C)0 o) 2 E)4
limitinin degerini bulunuz.
y = f{x] paraboldndn denklemini yazarak baglayalim,

v =a.x + 1).(x = 2) ve parabol (0, =2)

noktasindan gectigi icin bu noktay) saglamalidir, 2. Agafidaki dik koordinat sistaminds y = f{x) ve v = g(x)
: paraballer verilmigtir,
=2=8.(0+1){0=2)
: LY
a8=1olur. -

Bu durumda paraboldn denklemi / y=1x)

] 2
y=1(x+1) (x-2) alur. ! \/
5 i
v = glx] dogrusunun denklemi : -y\ ] 4 \
-2 ¥ =gix)

%+-2'|"-=1=:-x+v=2=>v=2-xalur. .
S £ I | e - !
liM — = i = |im [=(x+1)]]==3 !
a2 ElX]  a=z 2=~ :-z[ I ] Buna gdre,
| tim 101
bulunur, ! xms=1glx)
limitinin dejeri kagtr?
a-2 B) -1 Gl -2
24 o : 24
D:I-E_li E}-E



® Limit - sireklilic

LIMIT - SUREKLILIK / &Genel Tekrar Testi - 8 }

1. Agafidski dik koordinat dizleminds ¥ = fix) ve y = glx) 4. fpg= 4 3ve gix) = x=2
fonkaiyonlannin grafikleri varilmigtir. ' *
fonkaiyonlar veriliyor.
Buna gore,
i [lgofi)]
=D
= fi{x
2 Y ff 1 limitinin degeri kagtir?
7 4 nl gl go D-+ -1
[] 3 3 3]
Buna gore,
L {f +g)ix) : - 10— 12
-2 lim —— —
1. {f = glix=) ' w1 ¥ By ed
. % !
fgeflix) limitinin dederi kagtir?
fonkseiyonlarimin hangileri x = 3 apaisli noktada
siirsklidir? A) -3 B)j-2 -1 oo Ej1
A) Yalmz | B} ¥almz Il ) ¥almz 11
o) Lwe I )l I o o )
6. Agafidski dik koordinat sisteminde y = f{x] fonksiyvonu-
nun grafigi werilmigtir.
m __x=1 ; §
2 K=t m_E ; \-{f
limitinin degeri kagtir? _
A) =27 By-12 C)-8 D) -G E)-3 ‘8
: 0 3 =

3. Azafidski dik koordinat dizleminds y = fix) fonksiyonu- | Bruna gors,
nun grafigi verlmigtir. lim  (fof)(x) + B (fof)ix)
Ly . PR w3

igleminin sonucu kagtir?

Ald B) 5 cya [ E) 8

4 . E
-2
_/; P : x+4, x=0

2 3 " S fixl= x—2, D=x=1
: x+ 6, x=z1

pargah fonkaiyonu variliyor.

Buna gore, Buna gre,
lim  fGc— 10— im fx) + lim_f(x) — lim_f{x)
=27 fx+3) i P X0 ¥s 3
limitinin dageri kagtir? igleminin degsri kagtir?
M-5 B4 -3 D-=2 E-1 A)-10 B)-8 GC)-8 D)-7 E)-6



